תרגיל 9 – מתמטיקה בדידה

1. חשב את עוצמת הקבוצות הבאות:
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2. יהי R יחס שקילות על קבוצה A.
הוכח:

1. 
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4. תן דוגמא ליחס שקילות המקיים 
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3. יהי R יחס שקילות על קבוצה A עבורו כל מחלקות השקילות בעלות אותה עוצמה 
[image: image8.wmf]a

. הוכח כי 
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4. יהי  S יחס על RR המוגדר ע"י  
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 (שתי פונקציות שקולות אם הצמצום שלהן על קבוצת המספרים הרציונליים זהה).
1. הוכח כי  S הוא יחס שקילות.
2. מצא את עוצמת הקבוצה
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3. חשב את עוצמת קבוצת המנה  RR/S.
הערה: הצמצום של פונקציה 
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 על קבוצה B שמוכלת ב – A, היא הפונקציה 
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. זו הפונקציה הזהה (כמעט) ל – f, אך עם תחום הגדרה מצומצם יותר. לדוגמא, הצמצום של פונקצית הזהות 
[image: image14.wmf]R

i

 על קבוצת המספרים הרציונליים, היא פונקצית הזהות 
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4. תהי 
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 עוצמה אינסופית. הוכח כי 
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 (אין להניח כי 
[image: image18.wmf]aaa

+=

)
5. הוכח כי לכל עוצמה 
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 קימת עוצמה 
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5. חשב את 
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 עוצמה כלשהי).
6.  תהי A קבוצה המקיימת  |A|+|A|=|A|.
1. הוכח שקיימות קבוצות A0, A1  כך ש-
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2.  תהי B קבוצת הפונקציות ההפיכות מ-A ל-A. הוכח  |B| ≥ 2|A|.
3. לכל עוצמה a נגדיר את a  עצרת, שנסמן ב-a!, להיות העוצמה של קבוצת הפונקציות ההפיכות מ- A ל-A, כאשר A היא קבוצה בעוצמה a. הוכיחו שפעולת העצרת מוגדרת היטב (אינה תלויה בנציגים).
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